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สรุปทฤษฎีกราฟ by Chalet16(.com) 
จุดยอด(vertex) เขียนเป็น V(G)  
เส้นเช่ือม(edge) เขียนเป็น E(G) 
 
ประชิด 
ให้ u กับ v เป็นจุดท่ีมีเส้นถึงกัน จะได้ 

• u เป็น จุดยอดประชิด (adjacent vertices) กับ v 

• จุดยอด u เกิดกับ (incident) เส้นเชื่อม e 

• เส้นเชื่อม v เกิดกับ (incident) จุดยอด v 

(และในทางตรงข้าม…) 
เส้นสองเส้นท่ีมีจุดร่วมกันอย่างน้อยหน่ึงจุด เรียกว่าเส้นสองเส้นน้ัน ประชิด กัน(แต่เส้นไม่ประชิดกับตัวเอง) 
 
ประเภทกราฟ 
วงวน(loop) = เส้นท่ีวนหาตัวเอง 
เส้นสองเส้นเชื่อมจุดยอดคู่เดียวกันเรียกเส้นขนาน (parallel edges) 
กราฟมีวงวนหรือเส้นขนานม้ัย 

• มี: กราฟหลายเชิง (multigraph) 

• ไม่มี: กราฟเชิงเดียว/กราฟอย่างง่าย (single graph) 

 
ดีกรี 
ดีกรี (degree) เขียนเป็น deg(u) แทนจํานวนเส้นท่ีต่อกับจุด u  

• เป็นจํานวนคู่เรียก u ว่าจุดยอดคู่ (even vertex) 

• เป็นจํานวนค่ีเรียก v ว่าจุดยอดคี่ (odd vertex) 

• เป็น 0 เรียก จุดยอดเอกเทศ (isolated vertex) – ไม่ต่อกับอะไรเลยน่ันเอง 

ผลรวมดีกรีของทุกจุดยอดในกราฟเป็น 2 เท่าของจํานวนเส้น (ชัดเจน! เส้นเชื่อม 2 จุดเสมอ) 
ทุกกราฟจะมีจํานวนจุดยอดค่ีเป็นจํานวนคู่ (จากข้างบน ผลรวมเป็นจํานวนคู่ดังน้ันต้องมีค่ีตัวถึงจะได้) 
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เดินๆๆๆ 

 สิ้นสุดจุดเดิม สิ้นสุดคนละจุด ซํ้าจุด ซํ้าเส้น 

แนวเดิน (walk) � � � � 
แนวเดินปิด � � � � 
แนวเดินเปิด � � � � 
รอยเดิน (trail) � � � � 
วิถี (path) � � � � 
วงจร (trail) � � � � 
วิถีปิด/วัฎจักร 
(cycle) 

� �  (ยกเว้นจุดสิ้นสุด
กับจุดเริ่ม) 

� 

 
แนวเดินชัด (trivial walk) คือแนวเดินท่ีไม่มีเส้นเลย 
แนวเดินชัดไม่ใช่วงจร (นิยาม) 
กราฟเช่ือมโยง (connected graph) คือสําหรับทุกจุดหาทางไปจุดอ่ืนได้ (ต่อกันหมดน่ันเอง) 
 
ออยเลอร์ 
กราฟออยเลอร์ (Eulerian graph) คือกราฟท่ีหาวงจรท่ีผ่านทุกจุดทุกเส้นได้ โดยกราฟจะเป็นกราฟออย
เลอร์เม่ือ 

• เป็นกราฟเชื่อมโยง 

• มีเส้นเชื่อม 

• ดีกรีทุกจุดเป็นจํานวนคู่ 

รอยเดินออยเลอร์ (Eulerian trial) คือ รอยเดินเปิดท่ีผ่านทุกเส้นของกราฟ จะมีในกราฟเม่ือ 

• เป็นกราฟเชื่อมโยง 

• มีจุดยอดค่ี 2 จุด (จุดนึงจะเป็นจุดเริ่มอีกจุดเป็นจุดจบ) 
 

กราฟถ่วงน้ําหนัก 
นํ้าหนักของกราฟเขียนแทนด้วย n(E) 
วิถีสั้นสุดจาก A ไป B คือวิถีท่ีนํ้าหนักของทุกเส้นเชื่อมในวิถีรวมกันน้อยท่ีสุด 
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ต้นไม้แผ่ท่ัวน้อยท่ีสุด 
กราฟย่อย (subgraph) ของกราฟ G คือกราฟท่ีเซตของ Vertex และ Edge เป็นซับเซตของกราฟ G 
ต้นไม้ (tree) คือกราฟเชื่อมโยงท่ีไม่มีวัฎจักร 
ต้นไม้แผ่ท่ัว (spanning tree) ของ G คือ ต้นไม้ท่ีเป็นกราฟย่อยและมีทุกจุดของ G 
ต้นไม้แผ่ท่ัวน้อยท่ีสุด (minimum spanning tee) คือ ต้นไม้แผ่ท่ัวท่ีผลรวมของนํ้าหนักเส้นเชื่อมน้อยท่ีสุด 
 
ระวัง! 

• กราฟออยเลอร์ไม่มีรอยเดินออยเลอร์ (รอยเดินออยเลอร์ต้องเป็นรอยเดินเปิด กลับมาซํ้าจุดไม่ได้) 

• วิถีปิดไม่เป็นวิถี (เพราะวิถีปิดกลับมาซํ้าท่ีจุดเดิม) 
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